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	MOMENTOS Y ACTIVIDADES

	EXPLORACIÓN

	El límite de una función es uno de los conceptos más importantes del cálculo y es imprescindible para dar solución a problemas tales como:
· calcular la razón de cambio instantánea entre dos magnitudes.
· hallar la ecuación de la recta tangente a la gráfica de una función en un punto determinado de la misma.
· determinar el área limitada por una curva.
· El concepto de límite se presenta primero de manera intuitiva y luego formalmente


	ESTRUCTURACIÓN

	Se trata de ver cómo se comportan los valores de una función (los valores de la variable dependiente y), según vamos variando los valores de la variable independiente.
Esto lo escribiremos así:



 EJEMPLO : Sea la función  ¿cómo se comportan los valores de la función en las proximidades de X=3, Para responder a estas preguntas, se puede analizar qué valores toma la función en valores próximos a 3 por derecha y por izquierda. Para ello, es conveniente la confección de una tabla donde se calculan las imágenes de los valores de x considerados
En este ejemplo, daremos primero valores cada vez más cercanos al valor 3, pero siempre con valores más pequeños que 3.




Después vemos también cómo es el límite en el caso de que demos valores cada vez más cercanos al 3, pero tomando siempre valores mayores que 3 (por ejemplo, , , , , ....).

	VALORES CERCANOS A 3 POR LA IZQUIERDA
	VALORES CERCANOS A 3 POR LA DERECHA

	

	




Luego intuitivamente podríamos decir que el limite tiende a 10

Este valor es el que se obtiene exactamente cuando en la función   se sustituye por el valor    es decir,  : 


Sea la función . Si queremos saber cuánto vale , podemos proceder de la misma forma que antes. Daremos valores cercanos a 1 pero siempre menores que 1. 


Como vemos, lo que obtenemos ahora es que cuanto más cerca esté el valor de la x del valor 1, la y va tomando valores cada vez más pequeños. Esto nos hace pensar que  tomará el valor .
	

	




Si los valores que damos son cercanos a 1 pero mayores que 1, lo que obtenemos es que los valores son cada vez más grandes (iguales que los anteriores pero cambiados de signo). Esto nos hace pensar que





  tomará el valor . Si sustituimos en la expresión  la variable x por el valor 1, obtenemos una expresión que tiende a : 

Entonces hay una ambigüedad en la que podemos concluir que para que un límite exista sus limites laterales deben ser iguales.


MODO ANALITICO

Ahora haremos uso de la factorización para el cálculo de limites



Ejemplo 3:encuentre el límite de

Observa que la función no está definida en x=3 , pero recuerda que lo que hacemos es una aproximación, luego podemos “quitar” la indeterminación usando la factorizacion






PROPIEDADES

1. LIMITE DE UNA FUNCIÓN CONSTANTE:

	El límite cuando x → a; de una función constante f ( x ) = k es igual a k ; Simbólicamente:
	[image: https://2.bp.blogspot.com/-tePeeNCWwEQ/V3FAiDZ8u_I/AAAAAAAAB0Q/fxYyIcslSD8xKaDZt3pdfiWP2wlFNf-0ACLcB/s640/CodeCogsEqn%2528111%2529.gif]



	EJEMPLO:: El limite cuando x → 2 ; de f ( x ) = 5 es :
	
	[image: https://1.bp.blogspot.com/-RDFrn4wYC5A/V3FCpVrWh4I/AAAAAAAAB00/bBNkDJ1IYIUEm9JO6ulhSe_zMPpWYi1jgCLcB/s640/CodeCogsEqn%2528112%2529.gif]





2. LIMITE DE LA FUNCIÓN IDENTIDAD:

	El límite cuando x → a; de la función identidad f ( x ) = x es igual a a; Simbólicamente:
	[image: https://2.bp.blogspot.com/-9t78_BMwtvU/V3FAUTP_4kI/AAAAAAAAB0I/nkCdojoIsKUcW_vFeKnbWGSKFgpb-Qd8ACLcB/s640/CodeCogsEqn%2528110%2529.gif]



	EJEMPLO:: El limite cuando x → 0; de f(x) = x es:
	
	[image: https://3.bp.blogspot.com/-dnC-6K1Fwjc/V3FERIxjC_I/AAAAAAAAB1M/vZ4Jp2cHul8wW7wNguE3WHYS668qmSwNgCLcB/s640/CodeCogsEqn%2528113%2529.gif]





3. LIMITE DE UNA SUMA DE FUNCIONES:

El límite cuando x → a; de una suma de funciones [f(x) + g(x)] es igual la suma de los límites de cada función, simbólicamente;


[image: https://1.bp.blogspot.com/-LA3lCyS0-gE/V3E7wIS6FVI/AAAAAAAAByU/5oSAbht0k44Cwy85_a7MGJ3TQERGwqDDgCLcB/s640/CodeCogsEqn%2528104%2529.gif]

EJEMPLO:: Si f(x) = 4x2 y g(x) = 3x +1, El límite cuando x → 1; de f(x) + g(x) = 4x2 + 3x + 1 es:


[image: https://1.bp.blogspot.com/-I9pZkgyfYIM/V3F2TPw5roI/AAAAAAAAB4s/5TlnT5U3D8UYpfdXnX1zZSu21c_aC85YwCLcB/s640/CodeCogsEqn%2528123%2529.gif]
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4. LIMITE DE UNA DIFERENCIA DE FUNCIONES:

El límite cuando x → a; de una diferencia de funciones [f(x) - g(x)] es igual la diferencia de los límites de cada función, simbólicamente;


[image: https://4.bp.blogspot.com/-ysPr2EGWtR8/V3F6siCi3SI/AAAAAAAAB6Y/EPPgrtXM_t8uFMx9QaJ8ol1KX7RijWsPwCLcB/s640/CodeCogsEqn%2528128%2529.gif]

EJEMPLO:: si f(x) = x2 y g(x) = 2x + 1, El limite cuando x → 1; de f(x) - g(x) = x2 - 2x - 1 es:


[image: https://2.bp.blogspot.com/-cVeKQSsECdc/V3F9NQFMzVI/AAAAAAAAB7E/_JqoX5RT4W4ueBsGOD-K7yBYGxkF0qHAQCLcB/s640/CodeCogsEqn%2528130%2529.gif]
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5. LIMITE DE UN PRODUCTO DE FUNCIONES:

El límite cuando x → a; de un producto de funciones [f(x) . g(x)] es igual la producto de los límites de cada función, simbólicamente;


[image: https://3.bp.blogspot.com/-Vh7yf7TpsQA/V3GEPIUjApI/AAAAAAAAB8w/ELbr3uBs3HEz1QeiBPZynpKT5tccqGplACLcB/s640/CodeCogsEqn%2528135%2529.gif]

EJEMPLO:: Si f(x) = x + 1 y g(x) = x - 1, El límite cuando x → 1; de f(x).g(x) = (x + 1) . (x- 1) es:
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6. LIMITE DE UN COCIENTE DE FUNCIONES:

El límite cuando x → a; de un cociente de funciones [f(x) ÷ g(x)] es igual la cociente de los límites de cada función, simbólicamente;


[image: https://1.bp.blogspot.com/-dfnipaVgxgU/V3GEsHExU3I/AAAAAAAAB84/bGpoVmeMiYs0syBHEllm8v7BJqHFao8uQCLcB/s640/CodeCogsEqn%2528136%2529.gif]

EJEMPLO:: Si f(x) = x + 1 y g(x) = x - 1, El límite cuando x → 2; de f(x) ÷ g(x) = (x + 1) ÷ (x- 1) es:
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	TRANSFERENCIA

	Calcula los siguientes limites utilizando la factorización de ser necesario
	


	


	



                                                            

Para la función f que se grafica en la figura 11 y 12 determine el límite que se indica o el valor de la función, o establezca que el límite o el valor de la función no existe
























	AUTOEVALUACIÓN

	
1. ¿Qué aprendizajes construiste?
2. Lo qué aprendiste, ¿te sirve para la vida? ¿Si/no; por qué?
3. ¿Qué dificultades tuviste? ¿Por qué?
4. ¿Cómo resolviste las dificultades?
5. Si no las resolviste ¿Por qué no lo hiciste?
6. ¿Cómo te sentiste en el desarrollo de las actividades? ¿Por qué?


	RECURSOS
	COLOMBIAPRENDE
CLASSROOM
VIDEOS DE YOUTUBE
https://www.sectormatematica.cl/media/NM4/NM4_estadistica_5.doc
correo electrónico : daniel.urazan@ierepublicadehonduras.edu.co
[bookmark: _GoBack]WHATSAPP 3158963635




	FECHA Y HORA DE DEVOLUCIÓN
	De acuerdo a la programación institucional.
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